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1. Demuestra la siguiente igualdad  sen (x+y)sen (x—y)zsenzx—senzy
Desarrollamos el seno de la suma y el seno de la diferencia.
sen(x+y)=sen (x)cos (y)+cos (x)sen (y) , sen(x—y) =sen(x)cos (y)— cos(x) sen(y)
Multiplicamos ambas expresiones, tal y como aparece en el término izquierdo de la igualdad de partida.
sen(x+y)-sen(x—y)=[sen(x)cos(y)+cos(x)sen(y)]-[sen(x)cos(y)—cos(x)sen(y)]
Operamos el producto suma por diferencia, igual a diferencia de cuadrados.
sen(x+y)-sen(x —y)=sen2(x)-cosz(y)—cosz(x)~sen2(y)
De la relacion fundamental de trigonometria tenemos:
cos’(y)=1—sen’(y) , cos’(x)=1—sen’(x)
Sustituimos y operamos.
sen(x+y) -sen(x—y)zsenz(x)-(l—senz(y))—(l—senz(x)) -senz(y)
sen(x—|—y) -sen (x —y)=sen2(x)—senz(x)-senz(y)—senz(y)ﬂenz(x) -senz(y)

senz(x)—senz(y) — c.q.d.

sen(x+y)-sen(x—y)

2
2. Sabiendo que sen(x)=§ ,siendo x un angulo del primer cuadrante, calcula:

3 — _
a) sen(x)=§ — por la relacion fundamental — cos(x)Zi 1—(2) Zi\/gziT\/S

5 ,
Tomamos el valor cos(x):? por ser Xx del primer cuadrante.

05_45
3

2

sen(2x)=2-sen(x)'cos(x)=2-§ _T

5

x)_+ 1+cos(x)_+ 1_'_3__'_\/34—\/5
=+ S s—=2

b) cos (E > G

Tomamos el valor positivo porque la mitad de un angulo del primer cuadrante, seguira siendo del primer cuadrante.

2
2tg(x) _Sen(x)_i_i_&
o (2 )_l—tgz(x) tg(x)_cos(x)_\/_g_\/g_ 5
3
5,205 45
tg(2x)= 5_ S =45
2-4/5.° 25-20
550 T
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sen(A+B)

cos(A4)cos(B)

sen(A+B)=sen(A)cos(B)+cos(A4)sen(B) — Sustituimos esta expresion en el segundo miembro de la igualdad

sen(4)cos(B)+cos(4) sen(B) _sen(4)cos(B)  cos(4)sen(B)
cos(A)cos(B) cos (A )cos(B) cos(A4)cos(B)

sen(A)eos{B) Iees(vﬁsen(B)_sen( ) Sen(B)_

cos(A)eos{B)  eos{A)cos(B) cos(A4) cos(B) 'g(4)+g(B) —cad

3. Demuestra tan (A )+tan(B):

— Simplificamos

4. Un terreno triangular tiene 50m de longitud en uno de sus lados. Los otros dos lados forman con el de 50m, angulos
de 40° y 30°. Calcula las longitudes de los lados. Haz un dibujo que ilustre los datos del enunciado.

i Datos del enunciado: A=30° , B=40° — Como la suma de lo angulos
interiores de un triangulo debe ser 180° - C=180°—-30°—40°=110°

Usamos el teorema del seno:

T =2 a____ 30 a=26,6m
sen(A) senC sen(30°) sen(110°) ’

b c b 50

= - S b=342m
sen(B) senC sen(40°) sen(110°)

5. Resuelve tg(x) ‘sec (x) =2

sen(x) _
cos(x) sec(x)=

- . sen( )
— Sustituimos en la ecuacion — \/2

tg(x)= cos(x) cos’(x)

senlx) 5 L sen(x)=v2—vTser(x) — VI sen(x) bsen(x)—2=0

l—senz(x)
—1+v14+8 —1+3

Cambio variable sen(x):t — V24t —V2=0 - (= —= =
242 242

_7:_\/2 :L_:\/_z
V2 TR

Deshacemos el cambio de variable — sen(x)z—\/z — No hay solucion, porque la imagen del seno esta acotada el
intervalo [—1,1]

L=

sen(x)=% — Solucién: x=45°+360%, x=135°+360% , k€R
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6. Sabiendo que cotg(x)zT y que Xx es un angulo del segundo cuadrante, deduce los siguientes apartados

empleando las relaciones trigonométricas estudiadas en el tema.

a) cosec(x) — De la relacion fundamental de trigonometria — sen’ x)—i—cosz(x):l — Dividimos todo por

1 17
Senz(x) — 1+cotg2(x)=cosecz(x) - 1-|E=cosecz(x) - = E:cosec(x) — Elegimos el signo
N , , V17
positivo, porque el angulo esta en el segundo cuadrante — cosec(x)—T
b) COS(Zx) — Del apartado anterior cosec(x):% — sen(x):41—\T — De la relacion fundamental de

trigonometria — cos(x)=i\/1—sen2(x) — Nos quedamos con el signo negativo, porque el angulo esta en el

segundo cuadrante — cos(x)zq/l—ﬁz Lzm
17 17 17
1 16 _—15

De la formula del coseno del angulo doble —  cos (2x)=cosz(x)—sen2(x)=— —_=—

17 17 17
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